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“» Nociones Previas: 
» Función Inyectiva: 


Una función F es inyectiva o univalente si y solo si para todo x4, x? € Df se cumple que: 


F(x1) = F(x2) — ху = X2 


Interpretación Geométrica: 


Una función F es inyectiva si cualquier recta horizontal corta a la gráfica de F a lo más 
en un punto. 


М y 


De las figuras mostradas se deduce que F es 
inyectiva, G no es inyectiva en todo su dominio; para 
que G sea inyectiva se debe redefinir la función, es 
decir se restringe el dominio, por ejemplo si se 
escoge el dominio de G:|—oo;h] entonces G es 
inyectiva también se puede elegir como dominio 
[h; +00] 





EX FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


“» Nociones Previas: 


> Función Inversa: 


Dada la función F = ((x; y)/y = F(x); x € Dp} 






Si F es inyectiva entonces F tiene inversa y se representa por F'oF ! y se define por: F^! = ((y; x)/y = F(x); x € Dg] 
También se puede escribir así: F ! = [(y;x)/x = F !(y);y € Бұ) 


La gráfica de F7^ se obtiene reflejando la gráfica de F a través de la recta y = x 


Se deduce que: Ч 
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FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


1.NOTACIÓN: 


Sea: RT(0) = N 


Entonces: 


0 — arcRT(N) ... Notación Francesa 


Ө = RT !(N) ... Notación Inglesa 


Aplicación: 
1 " 21 Е 2 
e 61: ЅепӨ = 3” hallar 0 * Si: Cos (29 - ፓ| = = hallar Ө 
1 20 2n - C 2 
0 = arcSen (s) 237 "nem 5 


2 2T 
1 20 = arcCos 8 — 
Ө = Sen”? (s) : 9 


+ 
Tu C 2 М. 
5 = jarcCos| z ጋ 
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1.1. PROPIEDAD FUNDAMENTAL: 


T ТІ 
Ө = arcSenN © ЅепӨ = МлӨ є ኤራ 
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1.1. PROPIEDAD FUNDAMENTAL: 


Ө = arcCosN + Соѕ9 = እከለ 6 Є [0; TT | 
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1.1. PROPIEDAD FUNDAMENTAL: 






TU TU 


Ө = arcTanN <+ ፐኋፀ = እ ለ Ө Jia 


Ө = arcCotN + (:019 = NAO Є |0:11| 


TU 
Ө = arcSecN + Seco = N 28 € [0; n] — >) 


T TU 
Ө = arcCscN <+ (5(9= NAO€ ar — {0} 
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EX FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 
Ejemplo: 


Obtenga el valor de las siguientes expresiones: 










Е А 1 т 
х = arc еп = = 


У2 т 
— С — == — 
6 = arcCos 2714 


y — arcTan(2 = У3) - = 


ô = arcCot(0) = Ы 


wla NI 


e = arcSec(2) = 


0 = arcCsc(v6 — У2)- a 


EX FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 
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> OBSERVACIÓN: 


Como las funciones trigonométricas son periódicas, entonces no son inyectivas por lo tanto no tienen 
inversa en todo su dominio. Para que existan las inversas de dichas funciones, se debe restringir el dominio 
de modo que sean biyectivas. 

La restricción para las funciones es: 
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T TU 
2-2 


% Dominio(restringido): - 
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ጨሙ == ашнаш нышы сна іе e и шн шы шш шш ин шии шнш ш шш шш шин ولچ نچ چ‎ шш шш аш a Sl o ш иш ےچ‎ E шн иш аш Шы ШШ ни инин ош шы ишн نے ہے جو‎ тээ ин шы ни наша ш шш шн инин Пы | یچچ‎ a e хи цэ 


% Dominio(restringido): |0; т] 
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% Dominio(restringido): |- > : > 
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FUNCIÓN COTANGENTE: 


4 y — Эр 


CK 
үү 


% Dominio(restringido): |0; t| 


>. 
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FUNCIÓN SECANTE: 


y y = Secx 


TU 
» Dominio(restringido): [0; t] — (5) 


р-р в-а ------------6‏ ت ت ت ت ت ت ت ت Ss‏ 
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FUNCIÓN COSECANTE: 


y — Cscx 
| | ЭГ ЭГ тп 
| | % Dominio(restringido): - 7! 7| — 10j 
мэ AL ЛЕН DA ЗЕКЕН 
T 0 T т 3n 27 DTI ü 
= 2. к. Pd х 
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әл не FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 
2.Dominio(Df) y Rango (Rf): 


y=arcSenx [—1:1] E 5 | 5 


у--агсТапх |- 22 


TU TU 
y=arcSecx |—20; —1] U 11; +00] 0; 2| U |5: т| 
TU TU 
y=arcCscx |-оо; -1| U 1, +оо | Е Ж 0| U 0 7| 
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Ejemplo: 4-5 

— 5x 
Determinar el dominio de la función: F(x) = zareSen | 11 
Resolución: 


F(x) = 2агс$ 4 — 5x 
х) = 2агс5еп | —- 


0707 11 ^ 

-11 > 4 -- 5x < 11 

-15 < --5ዚ፪ፎ 7 
15 > 5x > -7 


Z2AZT л Domini ЕНЕ 
5 ominio | 5 
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Ejemplo: 


Determinar el rango: G(x) = 3arcCsc(2x) -3 


Resolución: 


T ТІ 
arcCsc(2x) 1. Rango: — {0} 


3arcCsc(2x) 1. Rango: -ш,; J- (0) 


3 Tt 3 T TT 
3arcCsc(2x) — — |. 22201 
(2х) Rango: 772972 -| | 


4 


КЕНЕ 
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4. FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 
3.PROPIEDADES 


* F(F*(x)) =x ; xe Df 


Sen(arcSenN) = №; -1 < እ < 1 1 1 
Sen 376561 = — : 


Cos(arcCosN) =N ; -1<N<1 

Tan(arcTan4) = 4 
Tan(arcTanN) = М; —œ € N € +о 

1 1 

Cot(arcCotN) = N ; —œ € N < ተመ Sec (arcsec 5) => iı Cuidado de hacer esto! 
SeclarcsecN) = М; N<-1U1<N 1 1 

Pues 2 ¢ R — |[—1; 1| — Sec 8۲:567 Л 
Csc(arcCscN) = М; N<-1U1<N 
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3.PROPIEDADES 


F'(FG)) = x ,x e RÎ 







arcSen(Sen0) — 0; => <0 < 2 arcSen (Sen z) = — 


arcCos(Cos0) =0;0<0<T 


arcTan [Tan (- 2) = 25 
T T 4 4 
arcTan(Tan0) = Ө ; -5 < Ө < 5 
ጋ Т 
arcCot(CotO) 20;0«0«m arcCsc (5С-2- + T 
Sec(Secü) 20; 0€ و‎ € m,0  — 
arcSec(Sec0) = 6 ; 0 < 6 < m, ሐር Pues [77 ЭГ |-E.7]- 0 


TT 1٦ 
arcCsc(Csc0) - 0:-5 <0< 2,0 +0 
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2 FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


3.PROPIEDADES 


T 
* arcRT(N) + arcCO — RT(N) = 2 


ТІ 
2 
ТІ 
2 
ТІ 
2 


TU 
arcSenN + arcCosN = агсТап(-У3) + arcCot(—v3) => 


Т 
arcTanN + arcCotN — arcSen(0) 4 arcCos(0) — 5 


arcSecN + arcCscN = 
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3. PROPIEDADES 
¢ агсВТ(-М);М>0 
arcSen(—N) = —arcSen(N) IN - 1 
arcsen - 5) — —arcSen (5) 
arcCos( —N) = m — arcCos(N) 
arcTan(—N) = —arcTan(N) arcCos ==) — T — arcCos (E - 


arcCot( —N) =  -- arcCot(N) 
arcSec(—N) =  -- arcSec(N) 


arcCsc( —N) = —arcCsc(N) 
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3. PROPIEDADES 
















+ B 
4% — 1 
» arcTanA + arcTanB = arcTan | 1- =) km Ө - агсТап = 
Si: AB>1AA>0OAB>0—> k= 1 1 1 
— | = 
S: АВ>ТЛА<ОЛВ<0-- k= —1 zx ri o 
- ፦ ጋረ — 
Si: AB < 1 — k-0 ' 2*3 
D 
А-В 6 
¢ arcTanA — arcTanB = arcTan (=) Ө = arcTan 
1 + AB 1-1 
6 


0 = arcTan(1) 


o=% 
"ye 
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y =X 


— arcSenx 





| y = Senx 


A = шш щй] шш ши шш пиш пиш киш ниш киш пыш шин пин ш} ниш пин нин нин пиш ниш нин пиш нин шын пын ниш миш пиш нин шин пин ниш кыш шш шш шшш 
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FUNCIÓN ARCO SENO: 


ЕТ = {(х; y) € R*/y = arcSenx; x € [-1; 1]] 


y 
т % Dominio: D; € |--1:11 
2 f y — arcSenx n қ т т 
| * Rango: ር 1-555| 
өз "1 272 
* Función: Creciente 
* Función: Impar 
0 X 
-1 1 
* Función: No es periódica 
TU 
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FUNCIÓN ARCO COSENO: 


ЕТ = f(x; y) € R*/y = arcCosx; x € [-1; 1]] 
y 


* Dominio: D; € |--1:11 


* Rango: Еге [0; т] 
* Función: Decreciente 
* Función: No es par,ni impar 


* Función: No es periódica 
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y = arcTanx 
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әл не FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 
FUNCIÓN ARCO TANGENTE: 


ЕТ = ((x; y) € R*/y = arcTanx; x € R} 







* Dominio: D; ER 


| К К ша 
* Rango: € |-2;5 
: БО: Гү 2! 
2 y = arcTanx 
———————— ——À —————————— — * Función: Creciente 
| Х * Función: Impar 


* Función: No es periódica 
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FUNCIÓN COTANGENTE: 


y = Cotx 


2 : y — arcCotx 
| X 
4 | TU 
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FUNCIÓN ARCO COTANGENTE: 


ЕТ = f(x; y) € R*/y = arcCotx; x € R} 







* Dominio: Dr ER 


y 
* Rango: К; € |0; u] 
————— ———————————————— * Función:Decreciente 
— arcCotx т T 
т y * Función: No es par, ni impar 
2 


በ X * Función: No es periódica 







> 


WMA FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


ACADEMIA 








EX — FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


CADEMIA 







FUNCIÓN ARCO SECANTE: 


ЕТ = {(х; у) € R^/y = arcSecx;x € R – ]--1:11] 


፦ Dominio: Dr € Ҝ – |—1; 1| 


* Rango: Rf € [0; п] — 5) 


|р * Función: Creciente por intervalos 
| | * Función: No es par, ni impar 
| | - агс5есх 


UU UT . .  . |... .  . . .. መሥ * Función: No es periódica 
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FUNCIÓN ARCO COSECANTE: 


ЕТ = {(х; у) € R^/y = arcCscx; x € R — ]-1; 1[) 


* Dominio: р; ЄВ — |--1:11 


*R Ry € |- 555] - (0) 
* Rango: cir አ 
5 f 272 
21-00 * Función: Decreciente por intervalos 
* Función: Impar 


1 X % Función: No es periódica 
y — arcCscx 





> 





WEMA FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 







ACADEMIA 


Gráfica Generalizada : 


A A cu MEE y = A.arcSen(Bx + ር) + D 


_ 2 1 
TT 
2 


: : : ٭‎ B= 
D ин шини”: p : X2 ” X 


4%» А 


i X «te ፓር - Xi t X2 
ሺ. B 2 


Ул t Уг 
p=%- 2 
2 


Observación: Arc(Cos, Cot, Sec) 


ከጨ ደ ያ AN 
ሪ 2 


TRIGONOMETRIA 







MOMENTO DE PRACTICAR 


PROBLEMAS Y RESOLUCIÓN 
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1. Determine la intersección entre el dominio у rango de la función F definida como: F(x) = J2(arcSenx — arcCosx) 


Resolución: y 
F(x) = y2(arcSenx — arcCosx ) 


> 0 
arcSenx — arcCosx > 0 


arcSenx > arcCosx 
لا اا‎ 


g(x) h(x) 


Del graf ico: 
graf /? 
Dr: 31 
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FG) = J 2(arcSenx — arcCosx) 


Tt 
5 - arcCosx 






2 (5 - 2агсСовх ) 


Ут — 4arcCosx 
Del gráfico: 
TT 
O < arcCosx < 1 
0 € 4arcCosx € т 
О > —4arcCosx > т 
п > п — 4агсСоѕх > 0 
VT > Ут: — 4arcCosx > 0 
ا‎ 
F(x) | /2 
Rp: 10; VT] = Dr በ85:=-፡1 CLAVE: С 
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2. Halle la suma de los valores máximo y mínimo que toma la función f definida por f(x) = arcSenx + Senx 


Resolución: 
f(x) = arcSenx + Senx 


Analizando el 
dominio de F: 


-1ፎጂ<ፎ1 ^ xeR 


ا 


-1<х<1 
TU TU 
73 < arcSenx < > | 
Sen(—1) € Senx € Sen(1) 


TT 1T 
— — — Sen1 < arcSenx + Senx < = + Sen1 
i J ل ا‎ | 
F Mtn мах | CLAVE: A 
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Tt Tt 
3. Calcular la suma del máximo y mínimo valor de la función G definida por: G(x) = 5 + arcSenx| E — arcCosx| 


Resolución: 
G(x) — E + arcSenx| E - агсСовх| 21 < arcSenx < Т 
AA | 2 2 
arcSenx Т п 3 
— — < arcSenx +- € — 
G(x) = 5 arcSenx + arcSen 2x] 4 4 4 
2 2 | 0 x (arcSenx + ту < эс 
G(x) = arcsen?x + ; arcSenx + (7) | - 12 4 16 
| т“ T2 8T 
NE" : т = (arcSenx + 7) S 6 
G(x) — (arcSenx + 7) 32 Ят 2 А 
7“ 
^ Gmáx +Gmín = 46 


CLAVE: D 







> 

ж 

XE ርን 
ACADEMIA 
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2X 
= Halle el Dg N Rg 





2X 
E = — Cos”? 
T 





4. Sila función F se define como: F(x) = Sen 


Resolución: 


























ነ TU AX 2x1 ! Е 
F(x) = arcSen E — arcCos = FG) = > - arcCos “| — arcCos Ч |: Dp — Rp 
TU TU \ 2 TU : 
| TU 
-1<М<1 | TT AX 
аяза: 0sMLI pg). T arccos P + Den Re [- 2:5] 
AX | — 
0 < 2 < 1 | 0 < N [ 
2Х AX TT 
-1<--<1 | 0 < агсСов 2-5 
т | TU 2 
TU T | ጋጊ. 
gS” | --ቪ < —2arcCos “120 
- < Ш ZarcC n = < Ш 
557 arcCos - 1 
CLAVE: С 


F(x) 
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5. Halle el rango de la función E definida por: F(x) = arcSen(Sen*x + Cos*x — 1) 
Resolución: 


F(x) = arcSen(Sen*x + Cos*x — 1) 





TE < Sen" x + Cos™”x < 1,Y xE R ለክ ፎ ሯ? 


1 4 4 
эт © Sen x + Cos ‘х < 1 


1 
-5 беп x + Сов x — 150 
اا‎ Y) 


N 


B Rp: | 250] 


CLAVE: A 
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6. Sea F una función definida por: F(x) = 3 + 5arcCos(x“ + x + 1)Determine el rango de F. 


Resolución: 


y 
F(x) = 3 + 5arcCos(x*+x+1) 
ما‎ 


—— | 3 
Nw 4154-15-24 м : : 0 < arcCosN < arcCos y 
22 4 3 
2 | | 0 < 5arcCosN x 5arcCos — 
5 1 Э Ж : Ы 3 
N = di t7 071 | : 3 < 3 + 5arcCosN < 3 + 5arcCos y 
MEN M 0111 — 
1\2 : F(x) 
-| <0 | 
(+) d : 3 
- 25 Re: | 3:3 + 58፻ርርዐ5- 
,1Y 33 - : ў 4 
572) 7244 = il. 
ڪڪ‎ መመመ А -1 0 3 1 
ну ہے رے2"۔ ے‎ | 4 CLAVE: С 
በበር 4 : - 


> 
ж 
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7. Hallar x para que se cumpla que: arcCosx — arcSenx = arcCos(xv3) Hallar la suma de las soluciones. 


Resolución: 


arcCosx — arcSenx — агсСов(хУ3) 2SenaCosa = Cosf5 | 2. | 
2 — : 2xCosa = хУ3 1 1 
T | 280056 — እነ/3 = 0 х=— у REG 
— — 2arcSenx = arcCos(xv3 | 2 2 
2 اسن س‎ ጨር x(2Cosa — Үз) -0 
ш В | 43 
Ges) 6ጩጩጩ | cct “ መሠ | 9-6) 
| ۵2 = 3 
T | 05490 = — 
— — 20 = 3 | 4 .. 3 = 0 
2 X 
3 
TU 2 
== — 1 — Sena = — 
Cos Ё 2a) Cosp n 
Sen2a = Cosp | Senda — 1 
: тес CLAVE: E 
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1 7 
8. Calcular: R = Tan t arcTan Б (ее 2) 


Resolución: | 
К-Т 1 Т С 25 d : 
= Тап 4 arcTan | Сов | ZarcSen |55 : 
ር | 2 
1 | ہ۶۱‎ 
R = Tan 5 arcTan[Cos(2a 7  ር05ረ፪= 1፦ሪ 0 


к= 1 Ё Т а 
= [ап z arc ama 











ие CLAVE: р 
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9. 51: = arcTan3 + arcTan2 ተ arcTan1 Halle:Tanx 


Resolución: 


x = arcTan3 + агсТап2 + 1 


т 3-2 РТ 
arctan | ማረጋ TU 


x = arcTan(—1) + п + arcTan1 
x = =ағеҒапї + п + aretant 
ጂ = Т 

lanx = Тарт 


“ Тарх = 0 


СГАУЕ:А 
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vVvarcCosx — п + 2п + 2rrarcSenx 


arcTan(—x) + arcCos(x + 2) 


10. Reducir la siguiente expresión: А- 


Resolución: 


V уагсСоѕх — п + 2172 + 2rrarcSenx | А VT — Tt ተ 21^ + 2тагс5ен(-1) 


A= arcTanC-x) + arcCos(x + 2)  arcTan(—(-1)) + arcCos(—1 + 2) 








2T? + 2T (- 2] 
Е Е 
arcCosx — п > 0 2+0 
arcCosx 2 Tt | Jm? 
“ተ 22 ሎ፳8ጭ 
arcCosx > п y | arcCosx = | | 4 
А- TU 
— x=-—1 E 
2154 CLAVE: D 
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11. Dada la función F, definida por: F(x) = larcSenx| + larcTanx| Halle el rango de F. 


Resolución: 
F(x) = |arcSenx| + larcTanx| 

Analizando el 

dominio de F: 


0 < larcSenx| < 


0 < larcTanx| < 


Ala NIA 


—1 <x <1 ^ XER 


-1<х< | 





ST 
-1«х«1 0 x [arcSenx| + larcTanx| € — 
© ፪ А O እ”. 4 
TU TU 
нг < arcSenx < 7 “ን < arcTanx < 1 F(x) 
TU TU 
0 x larcSenx| ہے ہے‎ 0 < larcTanx| <- 3 ቪ 
| 2 | 4 .. Ry: 0; 


Crecientes 


CLAVE: C 
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Х 
12.Dada la función F, definida por: F(x) = arcTan : | 1 
Resolución: 


кі бо N= کا‎ | 
Е(х) = arcTan cu) | 1 + |x| : 
1 + ixl | 1 | T агсТапх 
N a ہے ]ا‎ E 1 шог 
5 | 










۱ Hallar el rango de Е 


< 

















X 1| | .=”።””።”።”። ”መ””=መመመመሙ — 
1 are Lane 
0 < arcTanN < arcTan- 1 
F(x) 7 |x| 
፤ 
l 1 
1 | — ተ |х| > 2 
Rp: | 0: arcTan- | |x| 
2 I 
1 Р 1 
+ را‎ 2 
|x| 


CLAVE: А 
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ADEMIA 


13.51: arcTan(Sec0) + arcTan(Csc0) + arcTan(Sec0 + Csc0O) = п Calcule: arcTan(Sen20) 





Resolución: 
arcTan(Sec0) + arcTan(Csc0) + arcTan(Sec0 + Csc0) = m ሂተሃተ= 
7 0ب‎ 
Х у 7 
Tanx = 0 Тапу = Csc6 Tanz = 5ес0 + CscO 
Tanx + Tany + Tanz = TanxTanyTanz 
бес0 + Свс0 + 5ес0 + CscO = Sec. CscO(SecO + Свс9) 
2(85ес0-4-Є5с0) = ЅесӨ. (5ር0(5«ርርፀ-+-ር5ር6) 
2 = 1 × 1 
` Sen0  CosO 
5еёп20 = 1 
arcTan(Sen20) = arcTan1 
CLAVE: C 


1٦ 
- arcTan(Sen20) = 1 


EX FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


14. Hallar la suma de los “n” 





primeros términos de: 5 = Cot 12 + Cot 18 + Cot 118 + Cot 132 + -- 


Resolución: 


S = arcCot2. 1^ + arcCot2. 22 + arcCot2. 3^ + arcCot2. 4^ + -+ arcCot2. n^ 


1 1 1 1 
S — arclan 5 + агсТап 8 + arcTan — ተ arcTan — + -” + arcTan — 


32 2112 

S = arcTan- ተ arcTan — ተ arcTan - ተ агсГап а ተ ተ агсГап 7 
4 16 36 64 4112 

S = агсТап በብ T arcTan ласа F arcTan — > T im ተተ arcTan r ай най. 
1 ተ 3.1 1 ተ 5.3 1 ተ 7.5 Ке? 


1 + (2п+1)(2п— 1) 
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arc / — arc -+ 


arcTan(2n + 1) — arcTan(2n — 1) 


S = arcTan(2n + 1) — arcTan1 


(2n+ 1)- 1 
1 + (2n + 5) 


S = arcTan( 


— Уп 
— arcian $041) 


n 
.5- arcTan( 
n + 





[| CLAVE: D 







эт сэн FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


CADEMIA 






15. Determinar el área de la región definida por la gráfica de la función: F(x) = 1 + arcCosx Con el eje x 


Resolución: 


F(x) = 1 + arcCosx 


arcCosx 


CLAVE: D 










> 

ж 

PITAGORAS 
ACADEMIA 


FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


16. Si (Xo; Yo) es punto de intersección de las gráficas de las funciones F y G definidas por: 


эт 
F(x) = — — arcCosx, G(x) = т + arcTanx 


Х 
Determine el valor de la expresión: Е = yoCos (=) 


Resolución: 
C URS |^ агсзепх 


3 
y = 2 arcCosx = п + агсТапх 
Х агсТапх 


2 - arcCosx - arcTanx 
агсзепх = arcTanx тар 
Хо = 0 2 
yo = п t агсТапху Қ ۱ 
yg = п + 0ء‎ E = ሃ6(05 (2) __, E-qCos 8 
“Е-т 


yo = T 


CLAVE: С 


> 


EX FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


CADEMIA 






17. Resolver: 2arcTanx — larcSenx| > 0 


Resolución: y 


larcSenx| « 2arcTanx 


analizando el . | | | . . ү A .9 .: .: .: . سنہ‎ 
dominio de Е: PTT мин 88 88 88 ፤ 
ሠ (2 





О0<х<1 
л CS:x Є 10; 1| 
CLAVE: С 


> 


EX FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


18. Determinar la regla de correspondencia de la función F, dada por la gráfica. 








Resolución: 
Y 
2 2T — 0 
ተ፦ А = 2 А = 2 
TU 
В = | B=2 
F(x) = A.arcSen(Bx) + C 7 1 (- 5) i 
2 2 
| an + 0 А 





= F(x) = 2arcSen(2x) + Tt 


2 2 


CLAVE: С 


„© FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


CADEMIA 







19. Dado que la ecuación de la curva mostrada es: у = A.arcSen(Bx + C) + D „determinar: (AD + 2B + C) 





Resolución: 
т RB 
TT 
B р В 
6 — (—2) 4 
| цн ር 6 ተ+ር-2) 
— — -4С-2---С--- 
В 2 2 
/ т 
—— + 
D = 2 2 1) = ረ 
——— 86 И 28462 6፡22 НК کل و یر کور‎ нн ғ ረ 
п/2 | ! 
: : 1 1 
| | 3Х2т-21-1-41-- л 6T CLAVE: E 
- i X 4 2 


> 


әт не FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


20. Dado el gráfico de la función F, cuya regla de correspondencia es: F(x) = ASen (Вх + C) determinar: Н = —— - 







Resolución: 
Y 21 
m Зп — (-т) Ад 
———————————————— n (1; 3) TU 
2 
В — ———— ТЭ» B = 
AN A АТК! 1-0 
TU 
а و دم نے 1٤ے 200190 سس‎ 
2 В 2 2 
я | | ST + (—т) 
V 1/2 [= 74-3 ۸ْ 3ھ‎ 
“Tl 4-2+(-1 
AY 


TU 


CLAVE: B 
11-21 


TRIGONOMETRIA 
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መጨ ሬይ EXAMENES DE ADMISIÓN 
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Pe : $... 
4 | ዘ t al 
1 ۱ SA ' S -— < = В 1 
۹ ግ - ۰ " d s 
DUETA ሣ፣ - 














> 





EX FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 







CADEMIA 


UNI 2020 — I Sila gráfica de y = A. arcCos(Bx + C) + D es 








Resolución: 
ለ” 0ا‎ ብ 
5= : В : 
-4-1(-2) -8 
C 44(-) ,..”ሥ=1 ,с-41 
B 2 3 
Е-А-В-С 
Determine el valor de E = А+ В + С 1 1 
, Р سڈ‎ ШЕ 
A)3 B)- 532 
E = 4 


0) 4 E) — 


CLAVE: D 


> 
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ACADEMIA 
UNI2018 -- ፤ Determine el conjunto solución de la inecuación: |arcSenx| — 2arcTanx «0 
Resolución: 
larcSenx| « 2arcTanx 
Las gráficas se intersectan para x — 1 
-. Vx € [0; 1| Y 
y — 2arcTanx 










эт сэн FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 
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Aa 


UNI 2017 — II 


simplifique la expresión: H — 


1-а? 
arcSen (га) + ZarcCos (ср) 
arcTan[arcCot(Tan2a) — arcCot(Tan3a)| 


Considerando arcTana ጅ 0 


A) 2 B)3 C) 4 D)5 E) 6 
Resolución: 
Sea: a — Tana 
2Tana 1 — ፐኋ8“ር 
,.. ከወ (T тапта) + 2arcCos (T танд) 
агсТап 2- arcTan(Tan2a) — 2 - arcTan(Tan3a) | 
Е arcSen(Sen2a) + 2arcCos(Cos2a) 
` arcTan[arcTan(Tan3a) — arcTan(Tan2a)] 
|. 2a 2)24) 
` arcTana 
ба CLAVE: E 
H — — ሐቁ H = 6 


(1 







EX FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


ADEMIA 


UNI 2017 - 1 


Las funciones arcCosx y arcTanx se intersectan en el punto P. Calcule la abscisa de P 

















A) 2/5—2 B) 2/542 C) ۷5-1 р) ۷5-1 5 2/547 
2 2 2 4 2 
Resolución: | | 
7 ' arcCosx = arcTanx |! 21 ሃ 5 
. AH መጻ መ | х“ + – = T == 
| 0 0 | 2 2 
p T ı Cosa = x A Тапа = x | idi 
y — arcCosx ٠ | 1 Como:x^ > 0 
| y — arcTanx | Seca = — | 2 У5 - 1 
= ЁЙ k-----4----------L----------------------- | Х ۱ = 7 
: к Р | 1+ Tan'a = бес”а ' Como la abscisa de P es positiva: 
1 1 ” | 1 
Б | 2 5. | 
| 1-Х = 2 | 415 -1 
------..................---------1---------------------------------------- | | X = 
TL 4 2 1 1 | 2 
Aun | + — — 1 x | 
f X ጂ + 1 T 1 
CLAVE: A ol, 1ү 5 ብ 2/5 - 2 
АК Туба ا‎ 2 







эт сэн FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 
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UNI 2017 — 1 
| к _ _ — 
Dadas las funciones f y g definidas por: f(x) = arcTan | Dx | , g(x) = arcSen (- 3 -) 


2|x| 





Determine Ran(f) በ Dom(g). 






































A) |0:3| B)R C)]-e;1]  [) [:+=[.  E)[0; 1] 
Resolución: " 
f(x) — arcTan( Е 0 е < 1 кизее а + 5) Para x = 0,8 está definida 
1 + x2 < 1 7 1 1 1 
|x| qx A 1 1 < < | 
|x| == ——« 7 <3  ]-1:1[ 
2х| 2 | 2 x? +1 х +1 ,,1 2 ኒ+= ^4 
1+х2 1-1 22 1 2 T X X X 
2 с 
x |x| + 5 0 < arcTan "SLE Dom(g) = R 
1 |x| X*-22Vxt-5—2 
|x| + Ix > 2 Para x = 0, f está definida 1 1 1 1 Ran(f) п Dom(g) 
2|х| 0<--1<5У-:<--1<0 Tt 
A ее 2 2 0; — 
0< 1 23 астан (7g) Xt - х+ | 4] 
| + ixi А TU 1 Р 1 Р 1 
х Вап(0 = |0; 251172 CLAVE: A 
Х 


> 
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ACADEMIA 


UNI 2016 - 1 


Determine el rango de la función f: [-1;1] — R definida por: f(x) = 


arcSenx + 5 











1 1 1 1 1 
Al-50 81-50]  Oj-z; 001-2] Bio 
Resolución: 
arcSenx + 5 gm 1 — < 1 < _1 
(х) = Y ——————-1]-1 . 2m  arcCosx T 
arcCosx — 2T 
а | 1 —1l 
በ] arcSenx + arcCosx + 2፦ 21 ) | 2 E args 7 
A == ےمج سے ےک سس‎ >>> | 
E 1 7 
arcCosx — 2T ET TET 
т T | 2 агсСо5х 
7 + 77 21 | 
Ї -- Á — — 1 | 
(х) = А 2т | = < f(x) <0 
— Т | 
Ї ----------1 | 
(x) = агсСо5Х- 21 | > f(x) € -5 0] 


e O<arcCosx € тп 


--ሪቪ < arcCosx < -T 


arcCosx — 2T 


CLAVE: B 


> 
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CADEMIA 


UNI 2015 — II Sea la función у = A.arcSen(Bx + C) + D; A, 8 > 0 con gráfica 











Y 
Resolución: 
3 Tl SM т 
CA — —— + = 
TT TT 
= —- ---» } = 
3 — 
_ 1ے‎ Ми وہ ہے‎ 
В 2 
3 TT 3፲ ዝ 
2602) ے و‎ БЭЭР, 
2 2 2 





Calcule K=A+4B+C (2) 


A) -2 В)-1 C)0 T 
D) 2 E) 4 


(2) 


К=2+1+(—2) (97) .K--1 CLAVE: В 
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ADEMIA 


х? 


UNI2015-—I Seala función f(x) = 


arcTan(x) — x 
Dadas las siguientes proposiciones: 


I. Lafunción es impar П. Six € Dom(f), entonces —x € Dom(f) Ш. La gráfica de f corta la curva y = х" 
50n correctas: 

A) Solo I B) Solo II С) 5010 Ш р) I y 1] Е)П y III 

Resolución: | 

f(x) = 5 П. Six € Dom(f), entonces —x € Dom(f) Y 


T mE 
arcTan(x) — x Como la función es par, si x € Dom(f) 


Dom(f) = R -- 10] Entonces —x € Dom(f) 


I. La función es impar X 
(-х)% 
arcTan(—x) — (—x) 


х? 


f(—x) = 





-х---------- 
(7x) —arclanx — X 


f( —x) = f(x) 





>. 


әт не FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


CADEMIA 


2 


III. La gráfica de f corta la curva y = x 
Supongamos que f corta a la curva у = x^,entonces f(x) = x^, x = 0 


x? 


ተ 
arcTan(—x) — x 5 X Observamos que si arcTanx — 2x, 
X entonces x = 0 pero x 0 
amTanCx)-x | y 
arcTan(—x) — x yx Por lo tanto, las gráficas de f y de 
arcTanx - 2x y = х? no se cortan 
5 = Solo II es correcta 


CLAVE: B 











ADEMIA 


UNI 2014 — I 
А) 10:11 В) 11; 2| 
Resolución: 
Х<0-- larcTanx| = —arcTanx 
larcCotx| - arcCotx 
የሴጎ =- DTT 
larcTanx| + 2larcCotx| 
የሴ — 5 
(x) = —arcTanx + 2arcCotx 
5 
f(x) = ж 
— (5 — arcCotx) - 2arcCotx 
DTT 
f(x) = 


3arcCotx — 1 


Six € |-оо; 01. entonces el rango de la función f(x) = 


С)10; 2| 


ጋ 
|агсТапх| + 2|arcCotx| | 


E)]5; +оо[ 


0)12:5| 


Cuando —oo « x < 0, se forma la función f(x) 


Tt 
— < arcCotx < п 


ST 
> < 3arcCotx < 3T 


3T T T T 
2”ን“ ЗагсСо{х -- < эт —— 
п bm 
T « 3arcCotx — > < 2 
1 Р 1 2 
T 3arcCot => oT 


DTT 
бее ЖО? 
3arcCotx — > 


5>ҚЮО)>2 + f(x) € |2; 5| 


кай FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 






CS. 


CLAVE: D 
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3 
UNI 2013 — II Halle el dominio de la función f(x) = 17arcSec| x — 2 


A) |9; 210 (5: + | в) - 7] 9 |: +00] C)]-00; -5| u |: | 
әјә онә ја ор 
Resolución: 


3 
f(x) = 17arcSec | — 5) 


NI Ww 


<-1 V 


NI ርኤ 


X — < ጂ-፦ 


N | л нэ 


V < ጂ 


፦‏ | بح 


х < 


1 
0 f= |- ZI 
om ОО > 





| + 
— ' ОО 
2 


CLAVE: В 







> 
ж 
PITAGO 

ACADEM 


"A FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS INVERSAS 


UNI 2013 — I 


Señale la alternativa que presenta la secuencia correcta, después de determinar si la proposición es verdadera (V) o 
falsa (F): 


I. SiarcSen(—x) = — 5 entonces x = 1 
П. SiarcCos(—x) = 1, entonces x = —TT 


III. Six e|—1; 1], entonces arcSen(—x) + агсСо5(-х) = : 


A) FFV B) VVV C) VVF D) VFF E)VFV 
Resolución: 
L  SiarcSen(-x) = -2 entonces x = 1 (V) П. 5і агсСоѕ(—х) = 1, entonces x = ፦ (F) 
т — = 
к የሼ. arcCos(—x) = 1 
2 -x = Соѕ(1) х = —Cos(1) 
x = Sen (- 5) 
2 


Ш. Sixe[—1; 1], entonces arcSen(—x) + агсСо8(-х) = 1 (V) 
—x = —1 


x=1 


хє[—1;1|— —x e|—1;1] 
« ۷ 
Por propiedad: 


arcSen(—x) + arcCos(—x) = > CLAVE: E 
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> 
PITAGORAS 
ACADEMIA 
UNI 2011 - II 1 
Para 0«x« 1, resuelva la ecuación arcCotx = arcTan | ==, 
A) ر سے‎ C) “а р) Е) m 
Resolución: 
De la condición: Хх--х-1-0 
1 
arcCotx = arcTan (+=) "9 <х<1 
ү1—х | TED HCD 
1 1 m 
агсТап 8 = arcTan | ЛЭ 201) 
-Х 
-1 +5 
1 1 Xx = 
2- ኃ 
Х 1-Х 
-1 ተ N5 -1- 5 
1 1 X = -1%У5 ላፍ ሃ хо У5, 
سی‎ 2 
Х 1-Х 
2 45 иж 1 
Хо: 1-Х “х= 
2 CLAVE: А 







> 
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FIN DE LA SESIÓN 
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